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1.Feladat 1 pont hivatalb6l

Igazold, hogy, barmely a,b,C € ( oo) esetén :

Iogab+ Iogchr Iogca2 9
a+b b+c c+a 2-(a+b+c)
Megoldas:
log,b log,c log, a 1
i+ +——>3-3 1
a+b b+c c+a (a+b)b+c)c+a) Y 3 pont
De (a+b)+(b+c)+(c+a)>33/(a+b)b+c)c+a). 3 pont
Ezt felhasznélva (1) ben az allitas igaz. 3pont
2.Feladat 1 pont hivatalbol
Hatarozzuk meg a z € C* szamokat, tudva, hogy I € [2, oo) és
1 |, 1
Z+=|="+ 5| =1
z z
Megoldas:
1 1 1)’
P+ =2+ zz+—2—4:rzz+—2—4:r[z+—j -3 =r
z z z z z
2
= (z+lj -3 =1
z
2 pont
1 2
Legyen a:[z +;j , tehat |a—3|=1(1) 1 pont
1 2
2
|a|=(z+;j =r2>4 (2) 1 pont

De |a|:|a—3+3|£|a—3|+3:4(3) 1pont
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(2)3)=>|o =4 (4)

Legyen ¢ =a+bi,a,be R

(1f4)=a=4b=0=>a=4

1)? 1 1
Tehét(z+—j =4d=7+-=2=>72=1lvagy z2+—=-2 =z=-1

M

z z z

=1

3.Feladat 1 pont hivatalbol

| MINISTERUL EDUCATIEI NATIONALE

1 pont

1 pont

2 pont

Egy haromszog oldalainak hossza a,b,C, ebben a sorrendben egy szamtani sorozat egymas utani tagjai.A

haromszdg beirhaté korének kdzéppontjan atmend, a b oldallal parhuzamos egyenes a haromszoget két részre

bontja. Mekkora e két rész tertiletének aranya?

Megoldas:

Legyen az a,b,C szdmtani sorozat, kiilénbsége d.

1 pont

OA, OB, OC szogfelez6k, PQ parhuzamos AC —vel O € PQ = POC = OCA=0OCP = OPC «

egyenl§ szard. Legyen PO = PC =X

BOP <~ BEC <= — - 8P _b-d =X
EC BC b-d

BE szégfelezd: Ezﬁzb—EC b+d EC:H (2)
EC BC EC b—d 2
X b—d—-x b-d
1)(2)= b=d - b_q :>x=—3 (b=r)

2
= BP = 3 BC, tehat a hasonlé haromszégek hasonlésagi aranya —

TBPQ<1 4
> ——=—=—=

TBAC<1

1 pont

1 pont

2 pont

1 pont

1 pont

1 pont

1 pont
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4.Feladat 1 pont hivatalbol

Egy 70 cm oldalhosszisagi négyzet alaka céltablaba 50 16vést adunk le. Jol célzunk, egyetlen 16vésiink sem

keriili el a tablat. Igazoljuk, hogy a talélati pontok kdzott van két olyan, amelyek tdvolsaga kisebb, mint 15 cm.

Megoldas:

A tabla teriilete 4900cm?, felosztjuk 49 darab 100cm? -es négyzetre.

Tehat a skatulyaelv alapjan van olyan négyzet melyen 2 taldlati pont van.

Mivel a négyzet &tléja 1042 ~1414

van 2 olyan taldlat, hogy tdvolsaguk kisebb 15 cm-nél.

2 pont

3 pont

1 pont

3 pont



